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Aufgabe 7.1 (4 Punkte)

Konstruieren Sie jeweils eine Folge, deren Menge der Haufungspunkte genau die Mengen
1. {1,2,...,m} fir m € N, bzw.
2. N sind.

Aufgabe 7.2 (4 Punkte)

1. Seien (ap)nen und (by)new zwei reelle Zahlenfolgen, die sich nur in endlich vielen Gliedern
voneinander unterscheiden, d.h. es gibt ein N € IN, so dass fiir alle n > N gilt, dass a,, = by,.
Zeigen Sie unter diesen Voraussetzung folgende Aussage: a, konvergiert genau dann, wenn b,
konvergiert und im Falle der Konvergenz stimmen beide Grenzwerte iiberein.

2. Esseien X, Y CR,x € X und f,g: X — Y. Weiter gebe es eine Umgebung U von x mit U C X
und es gelte fiir alle u € U, dass f(u) = g(u). Zeigen Sie, unter diesen Voraussetzungen ist f
genau dann in x stetig, wenn ¢ in x stetig ist.

3. Zeigen Sie, dass die Betragsfunktion f(z) = |z| auf ganz R stetig ist.
4. Zeigen Sie, dass f(z) = max{1,z} auf ganz R stetig ist.

Aufgabe 7.3 (4 Punkte)
Zeigen Sie, dass die durch
%, z € Q\ {0}, wobei z =L mit p € Z\ {0},q € N und p, ¢ teilerfremd (gekiirzt)
fle)=4¢ 1, =0
0, zeR\Q

definierte Funktion f : R — R in allen Punkten x € R\ @ stetig und in allen Punkten z € Q unstetig
ist.

Prisenzaufgabe 7.4

Zeigen Sie, dass f: R — (—=1,1),x — %m bijektiv ist.
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